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Задача 1. Найти НОД чисел 𝑚 и 𝑛 и представить его в виде 𝑘𝑚+ 𝑙𝑛 для некоторых целых

чисел 𝑘 и 𝑙:

(a) 𝑚 = 7 и 𝑛 = 2;
(b) 𝑚 = 69 и 𝑛 = 18;
(c) 𝑚 = 152 и 𝑛 = 44;
(d) 𝑚 = 𝑎 и 𝑛 = 20𝑎+ 1 (где 𝑎 — некоторое целое число);

(e) 𝑚 = 5𝑎+ 3 и 𝑛 = 3𝑎+ 2;
(f) 𝑚 = 𝑎− 1 и 𝑛 = 𝑎+ 1;
(g) 𝑚 = 𝑎2 и 𝑛 = 𝑎− 1.

Задача 2. Пусть [𝑛] — число из 𝑛 единиц.

(a) Найдите остаток от деления числа [𝑚] на число [𝑛].
(b) Найдите gcd([𝑚], [𝑛]). (gcd — это greatest common divisor, он же НОД.)

(c) Найдите остаток от деления числа 2𝑚 − 1 на число 2𝑛 − 1.
(d) Найдите gcd(2𝑚 − 1, 2𝑛 − 1).

Задача 3. Найдите какое-нибудь решение уравнения 28𝑥+30𝑦+31𝑧 = 365 в целых числах.

Задача 4. Найдите хотя бы одно решение уравнения в целых числах

(a) 3𝑥+ 2𝑦 = 1;
(b) 57𝑥+ 239𝑦 = 1;
(c) 57𝑥+ 239𝑦 = 10;
(d) 57𝑥+ 12𝑦 = 6;
(e) 152𝑥+ 68𝑦 = 14.

Дополнительная часть

Задача 5. Пусть 𝑐 | 𝑎𝑏 (то есть 𝑐 делит 𝑎𝑏), gcd(𝑎, 𝑐) = 1. Не пользуясь разложением на

простые множители, докажите, что 𝑐 | 𝑎.

Задача 6. * Найти все такие тройки натуральных чисел (𝑎, 𝑏, 𝑐), что gcd(𝑎, 𝑏, 𝑐) = 1 и

𝑎2 + 𝑏2 = 𝑐2.
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